Exercices complémentaires : Fonctions

trigonomeétriques
1. Calculer les limites suivantes :
(@) lim S
x—+oo X%+ 3
(b) lim sin(x — 2)

x—2 3x — 6

x2 sin (1)
_\X/

(c) lim -
x—0 SN x
)
sin“ x
lim —
(d) xgr}r 1+ cosx
e lim sin2x
x—0 /1 — cos x
sin2 g
® lim
(&) lim sin(a + x) — sin(a — x)
5 x—0 X
(h) lim ——2

x—0 /1 — cosx

2. Déterminer le domaine, les zéros et les variations des fonctions suivantes :
3
(c) sin” x cos x

(@) 2sinx 4+ 2sinx — 3

CoS X
(b) —

sin” x
3

d 4cos? X)* (+périod
(d) (3— cos E) (+période)
tanx — 1

—2cotx

(e)

secx



Exercices complémentaires : Fonctions
trigonométriques - Solutions

1. Calculer les limites suivantes :

(@ lim

© lim 3

.2
(d) lim _smex =9
x—=m 1+ cosx

sin 2x
e) lim —:2\/5
© x—0 /1 — cos x
. 2 X
sin 3
f) i = —
() x1£>r(1) x2 9

sin(a + x) — sin(a — x)

—_

= 2cosa

(8) lim
) X
(h) Im ——— = V2
X—r
2. Déterminer le domaine, les zéros et les variations des fonctions suivantes :

(a) 2sin®x +2sinx — 3
domy : R
zéros : {0,97;2,18} + 2kt (k € Z)
f'(x) =2cosx(2sinx +1)

5m T g T
* - "6 2 "6 2 ™
cos x - - 0 + + 0 -
2sinx +1 + 0 - - 0 + +
f(x) - 0 + 0 - 0 + 0 _
f(x) N 5m ; a M N m ; a M N
7T T T T
(*?*5) (-3 (’E”E) (1)
COS X
(b) —=— —2cotx
sin” x
domy : R\ {kr|k € Z}
371 mT™ 7w o 37
Zéros : —_——, =, Y, =, +2k7T kEZ
{ 4772 4424 ( )
, 4sin®x — 3
flix) = ——F—
sin” x
4sin?x -3 0 + 0 0 +
sin® x 0 + + + 0 + +
f(x) 3 0 + 0 3 0 + 0
f(x) AV N\ Ve M NOAV N m Vs M AV
2 23 T 23 T 23 21 2V/3
T3 9 T3 9 39 379




(c) sin® x cos x
domys: R

Z6r0S : {kg\k € Z}

f'(x) = sin®x(4cos?>x — 1)

2 T 0 i 2
i - ~3 3 3 3 "
sin? x 0 + + + 0 + + + 0
4cos® —1 + 0 - 0 + + 0 0 +
f(x) 0 + 0 - 0 + 0 + 0 0 + 0
f(x) TH Vs M 5 e m Ve TH A M N\ m s Vs TH
2t 3v3 2t 33
(~7,0) <—?7> 6) (0,0) ) = - (m,0)
6 @
2 X\2 :
(d) (3 —4cos 5) (+période)
dom 7R
. . , . X x+T
T :27t (résolution de I'équation cos? 5= cos? > )
. T T
Z€ros : {——, —} + 2kt (ke Z)
3°3 X
fl(x) =4 (3 — 4cos? E) sin x
x -7 —g 0 g T
sinx 0 - - 0 + + 0
(374cos2 g) + 0 0 +
f'(x) 0 - 0 + 0 0 + 0
£(x) Mo m AoM N mo N M
(-7,9) (—5,0) 0,1) (5,0) (7,9)
tanx —1
(e ———
secx

domy : R\ {E+k7ﬂk € Z}
Z€ros : {g}i—kn (ke Z)

f'(x) = cosx + sinx
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