~)
¢ ARU1
N’

Athénée Royal Uccle 1 ,
eSS Nom, Prénom:

Devoir surveillé n°7 - Solutions

Suites
Série A
Le 20 mars 2025 Classe: 5AC
../3 1. Etudier la croissance ou la décroissance de la suite définie par
1
ap =N+ —
n
n®+n-—1 o . . .
On a apy —a, = ﬁ En étudiant le signe de cette expression (en utilisant des
n(n

valeurs naturelles pour n), on obtient :

n 0 1
n>4+n-—1 - 0 +
n(n+1) 0 + +
Upt1 — Up 39 - 0 +

any1 — G, est positif aprés 1. La suite est donc croissante.

/2 2. (a) La suite (a,) est définie pour tout entier naturel n par a, = n? — 3n + 2 est-elle
arithmeétique ?

Qpy1 — Gy = 2n — 2. La suite n’est donc pas arithmétique.

/2 (b) (b,) est une suite géométrique de premier terme by et de raison ¢ positive telle que by
= -18 et by = -162. Déterminer g et b;.
On a
by = b1.q
by = b1.¢°
N b4 2
Deslorsb—:q ou q = 3.
2
Puisque by = by.q, on trouve by = —6
/2 (¢) (cn) est une suite arithmétique de raison r telle que ¢;=6 et ¢; + co + ... + cg = 92.
Calculer ¢y et r. 6
- —6+
On a Sg = 8.C1 % En remplacant par les valeurs données, on a 92 = S.TCS ou
Cg = 29.

Puisque cg = ¢; 4+ 7.7, on trouve r = 5.



)2

/3

/3

(d)

Calculer la somme S =24+54+8+ ... +32+ 35
11 s’agit d’'une S.A. de premier terme 2 et de raison r = 3. On a a,, = a; + (n — 1)r. En
remplacant par les valeurs données, on trouve n = 12.

21 35
S = Sy = 12,2022 _ 999,

La suite (d,) est arithmétique de raison 2 et de quatriéme terme d,=3. Calculer n
sachant que S, = 437

—-1).
Sl d4 = 3, alors dl = d4 — 3.r = —3. Dés lors Sn _ nal+[a1+(n )’]”] _

2
-34+[-3 —1).2
n +=3+( ) ] En réduisant un des membres & 0, on obtient 1'équation n? —

4n — 437 = 0 dont la seule solution acceptable est n = 23.

Déterminer 3 nombres a, b et ¢ en progression arithmétique de raison négtive dont la
somme est 27 et la somme des carrés est 261.
Il faut résoudre le systéme

a+b+c=27

2b=a+c

a’ + b* + =261

dont la solution de raison négative est a = 12, b =9 et ¢ = 6.
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Suites
Série B
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/2 1. (a) (ay) est une suite géométrique de premier terme a; et de raison ¢ négative telle que ay
= -18 et a4y = -162. Déterminer q et a;.
On a
a2 = a1.9
ay = CL1.(]5
N Q4 2
Dés lors — = ¢~ ou ¢ = —3.

a2
Puisque ay = a;.q, on trouve a; = 6
)2 (b) La suite (b,) est définie pour tout entier naturel n par b, = n*> — 3n + 2 est-elle
arithmeétique ?
bpi1 — by, = 2n — 2. La suite n’est donc pas arithmétique.

../3 (c) Déterminer 3 nombres a, b et ¢ en progression arithmétique de raison négative dont la
somme est 27 et la somme des carrés est 275.
Il faut résoudre le systéme

a+b+c=27

2b=a+c

a’ +b* + ¢ = 261

dont la solution de raison négative est a = 13, b =9 et ¢ = 5.



/2 (d) (cn) est une suite arithmétique de raison r telle que ¢;=-6 et ¢; + ¢y + ... + ¢ = 92.
Calculer cg et r.

—6
On a Sg = 8.C1 i 68. En remplacant par les valeurs données, on a 92 = 8. +Cs ou
Cg = 29.
Puisque cg = ¢; 4+ 7.r, on trouve r = 5.
/2 (e) Calculer la somme S =2+5+8+ ...+ 32+ 35

I1 s’agit d’'une S.A. de premier terme 2 et de raison r =3. Ona a, = a; + (n—1)r. En

remplagant par les valeurs données, on trouve n = 12.

2+ 35
S =9, = 12.+T = 299

../3 (f) La suite (d,) est arithmétique de raison 2 et de quatriéme terme dy=>5. Calculer n
sachant que S,, = 440

—1).
Si dy = 5, alors d = d; — 37 = —1. Dés lors S, = patlat -1

2
—1+[-1 —-1).2
n +1+(n ) ] En réduisant un des membres a 0, on obtient 1’équation n? —

2
2n — 440 = 0 dont la seule solution acceptable est n = 22.

2. Etudier la croissance ou la décroissance de la suite définie par

1
an =N+ —
n
n’+n—1 o . . .
On a apyq —a, = ﬁ En étudiant le signe de cette expression (en utilisant des
n(n
valeurs naturelles pour n), on obtient :
n 0 1
n?+n—1 -0 +
n(n+1) 0 + +
Ap41 — Ap ﬂ - 0 +

an+1 — ay, est positif apres 1. La suite est donc croissante.



